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EJERCICIO 1

Considere de negociacién mediante ofertas en alternancia entre
dos personas, Min y May, presentado en el Capitulo 5. Recuerde que
los negociadores estan dividiendo un premio de valor 1 en utilidad
(v+V =1) y simplificamos atin m&s suponiendo que las utilidades de
reserva son z = Z = (.Supongamos que Min es el que mueve primero
y que v es lo maximo que puede recibir en cualquier ronda del juego
cuando es el primero en mover.

1. Muestre que este juego tiene un tnico equilibrio en el cual

%« 1_(SMay

1- 5Min5May

Sea t = 0 el primer round del juego. Los jugadores hacen induccion hacia
atrds, pensando en la situacion en la que se encontrardn cuando llequen a t =1
y sea el momento que May haga una oferta. En este punto, May sabe que si
le ofrece dprin. 0 a Min éste no la rechazard ya que es indiferente entre recibir
Oppin XU en t =1 a recibir v en t = 2. Si esta oferta es aceptada May recibird
(1 = dprin X 0) en t = 1. Sabiendo esto, Min sabrd que ofreciéndole a May
Oray(l — drin X V) en t = 0 éste aceptard. En otras palabras, en t = 0, Min
sabe que lo mdzximo que puede obtener es [1 — 0pray(1 — dprin X V)] . Dado que
hemos llamado v a la cantidad mdzxima que Min puede obtener en cada periodo,
podemos hallar esta cantidad igualando

v=1 _61\/[ay(1 _§A4in X 5)

y despejando v,
5 1 — 0rray
1- 5]\/Iin5May

Min hard esta oferta al comienzo, ya que no tiene ningin sentido esperar
(es costoso), May la aceptard y la negociacion culminard.

2. Para tener alguna idea de las magnitudes en juego, imagine que
May es pobre, tiene acceso limitado al crédito y se endeuda con su
tarjeta de crédito regularmente a una tasa real de interés de 15%,
mientras que Min es rico y puede prestar y pedir prestado a la tasa
real de 4%. Si estos nimeros representan las tasas anuales de prefer-
encia temporal de ambos, y si los periodos de negociacién correspon-
den a un afno (A es un ano), ;qué porcentaje del premio se lleva Min
y qué porcentaje May?

Si la tasa de preferencia temporal de May es 15%,

1



Mientras que

1
Opin = ———— = 0.961 54
M 1001 Y615
Por lo tanto 1 — 0.86957
v - =0.79592

~ 1-10.96154 x 0.86957
3. (Cudnto de este resultado se debe a la mayor impaciencia de
May y cudnto al hecho de que es el segundo en mover? Para responder
esta pregunta asuma May tiene la misma tasa de descuento que Min
(4%) y calcule v nuevamente. ;Qué concluye?
Si la tasa de preferencia temporal de May es 4%, daray = dnrin = 0.961 54

Por lo tanto
- 1—-0.96154

YT 12096154 x 0.961 54

Se puede ver mediante este simple ejercicio que la ventaja de Min se debe

basicamente al hecho de que es menos impaciente (o mds rico). Cuando ambos

tienen la misma preferencia temporal (o son igualmente ricos) el bien se reparte
casi en partes iquales. Min se lleva el 51% del bien.

=0.5098

13. Asymmetric Nash bargaining (Cap.
5)

La mayoria de las negociaciones no son simétricas: empleadores y
empleados tienen diferentes conjuntos de estrategias y opciones exter-
nas. Tipicamente, existen diferencias en oportunidades para mejorar
el poder de negociacién o diferencias en preferencias debido a difer-
encias en riqueza.

Poder de negociacién endégeno. Suponga dos individuos que par-
ticipan en un proceso de produccién conjunto ofreciendo ambos una
unidad de un insumo y produciendo un producto (neto de costo) 7.
Han acordado en una negociacién de Nash del excedente conjnunto re-
sultante. Como en el texto, tanto Mayiscula como Mintscula tienen
una posicién de reserva de Z y z respectivamente, y el poder de ne-
gociaciéon de Mayiiscula estd dado por a. La oferta del insumo no es
verificable y Mintisculas (pero no Maytsculas) descubre que gastando
una fraccién p de su insumo para mejorar su poder de negociacién
(empleando abogados, tedricos de juegos, etc.) mds que en produc-
cién, o puede aumentar. Como resultado, a = a(p), con &' > 0y
o’ < 0. Por spuesto, desviando recursos hacia un uso no produc-
tivo baja el excedente conjunto, el cual asumimos es la suma de los
insumos dedicados a la produccién, o 2 — .

13.1. De la condicién de primer orden para la eleccién de p por
parte de minitsculas y explique qué significa.

El problema para mintsculas es

mng:z—i-oz(u) (2—p)



(De acuerdo a la negociacién de Nash, mintusculas se llevard su posicién de
reserva mds una proporcion del excedente conjunto que depende de su poder de
negociacion).

CPO: 5

o= @ —a(m=0

Mintsculas invierte en abogados y tedricos de juegos para mejorar su poder
de negociacién hasta que el beneficio marginal de hacerlo (o (1) (2 —p) : el
incremento en su tajada producto del incremento en su poder de negociacién) es
igual al costo marginal a (u) : la disminucién de la parte del excedente conjunto
que se apropia prodcto de que este disminuye porque él destina una unidad
menos del insumo a la produccién).

13.2 Si a=1/2+ /i para ;1 < 0,7, de la eleccién de i por parte de
minisculas, el nivel del excedente conjunto, y la divisién del excedente
conjunto entre los dos.

De 13.1 sabemos que

Sia=1/2+ i,
1/2
9 _ 12+ =u*
12/
Haciendo cuentas,
3u' + v/t —2=0
de donde
w*=0,4444

(la raiz u* = 1 se rechaza por la letra o = 1/2 + /i para pu < 0,7).
El nivel del excedente conjunto es

2 —0.4444 = 1.5556
v la divisién del excedente conjunto es
a=1/2++v0.4444 =1.1666

Como «a no puede ser mayor que 1, o* = 1.

Bienestar y poder de negociacién: Considere la negociacién de
Nash entre minisculas y Maytsculas dada por la ecuacién 5.1. Suponga
que para la gente relativamente pobre la utilidad marginal del pre-
mio decrece fuertemente en el tamano del premio, mientras que para
la gente que estd relativamente mejor la funcién de utilidad es mads
lineal. (Alguna evidencia sobre este efecto se da en el Capitulo 9).
Reflejando este supuesto, sea Mayusculas el miembro rico del par, y
sea la funcién de utilidad de Miniisculas la siguiente transformacién
de la funcién de utilidad de Mayiisculas

o(@) = g(V(1 - )



cong >0y g’ <0.

13.3 Muestre que Minisculas recibird menos de la mitad del pre-
mio en la negociacién de nash si ¢’ <0 y que se repartiran el premio
en partes iguales si ¢’ = 0.

Suponga que al comienzo de esta historia los dos tenfan la misma funcién de
utilidad; v(z) = V(1 — ). En este caso es facil de ver que la condicién
V() V'(1-—ua)

v(z) V(-2

implica que ambos se preparten la tora en partes iguales.

Vemos que:

v’ (@)

i) _ v'(@)u(@) —v'(@) _ o

Ox v(x)?
lo que significa que % tiene pendiente negativa.
Por su parte

V' (l—x
OVi=) _ —V'(l—aV-n)+ [V (-2
Ox V-o)
lo que significa que “//'((11::)) tiene pendiente positiva.
Graficamente:
A VIR Fi-x 4
vix) g Vil-x)

Lo que muestra la gréfica es que cuando las dos funciones de utilidad son
iguales se reparten la torta en partes iguales. Ahora suponga que mintsculas

!
se vuelve mds pobre (relativamente mas averso al riesgo). Ahora % (j)) se trans-

forma en % que es la misma curva de antes pero trasladada hacia abajo,




"V]xV'() v'(z) _ V'(l-x)
como muestra la figura. Esto es, £ 5] < W) T Visa) - Probar esto

implica probar
glvi__ 1
glvl vV -=)

6¢g'[V]< %, lo cual es obvio geometricamente (ver figura siguiente)

Utilizando cédlculo, vemos que V x ¢'(V) = ¢g(V) cuando V = 0. A su vez,
Vxg(V) =g +Vxg'<g sig'<0. Osea,sig’ <0,V xg (V) crece mis
lentamente que g; V x ¢'(V) < g o g/(V) < g/V para todo V > 0 (z < 1). Con
% es una traslacién hacia abajo de

la curva 2,(;:)). Por lo que la solucién de Nash que hace g/[Vg][‘X/}//O = “///((11:;)) va

ser para un z < 1/2 (el caso en que ambas funciones de utilidad son iguales.
QED.

esto queda demostrado que la curva




